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THÉORÈMES DIVERS CONCERNANT LES SYSTÈMES DE CONIQUES
REPRÉSENTÉS PAR DEUX CARACTÉRISTIQUES;

PAR M. CHASLES.

(Extrait des Comptes rendus des séances de V Académie des Sciences, t. LXXII. )

§ I. — Tangentes aux points d'une droite D,
ou menées par un point S.

105. D'un point S on mène des tangentes : les tan-
gentes parallèles enveloppent une courbe de la classe 3 v ;
et leurs points de contact sont sur une courbe de Tordre
fx-t-3v.

106. Aux points des coniques sur une droite on mène
les tangentes : les tangentes parallèles enveloppent une
courbe de la classe /w. H- 3 v ; et leurs points de contact
sont sur une courbe de Tordre p. -f- 2v.

107. D'un point Q on mène des droites aux points de
contact des tangentes issues d'un point S : ces droites
rencontrent les coniques en des points situés sur une
courbe d'ordre 3f*-hi^ et les tangentes en ces points
enveloppent une courbe de la classe ifx -+- v.

108. Par les points des coniques sur une droite D on
mène des parallèles aux tangentes issues d'un point S :
ces parallèles enveloppent une courbe de la classe i fx-f- a v.

109. D'un point S on mène des tangentes, et de leurs
points de contact on mène des droites à un point Q : les
tangentes parallèles à ces droites enveloppent une courbe
de la classe 2 p. -h 4V\ et leurs points de contact sont sur
une courbe de la classe 4f* + 4 v-

\\0. Les droites menées des points des coniques sur
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une droite D aux points de contact des coniques issues
d'un point S enveloppent une courbe de la classe 3 /x 4- v.

H l . Les tangentes issues d'un point S rencontrent
les polaires d'un point P en des points d'où Ton mène
d'autres tangentes : les tangentes parallèles à ces der-
nières enveloppent une courbe de la classe 2 p. H- 3 v.

112. D'un point S on mène des tangentes, et par les
points de contact on mène des parallèles aux polaires
d'un point P : ces droites enveloppent une courbe de la
classe 3/^ -H v.

113. D'un point S on mène des tangentes : les tan-
gentes parallèles rencontrent les polaires d'un point P
sur une courbe de l'ordre 2 p. -+- 3v.

114. D'un point S on mène des tangentes, et des points
où elles rencontrent les polaires d'un point P on mène
des droites à ce point : les tangentes parallèles à ces
droites enveloppent une courbe de la classe 4V*

115. D'un point P on mène des droites aux points de
contact des tangentes issues d'un point S, et parles points
où ces droites rencontrent les polaires de P on mène des
parallèles à ces tangentes : ces parallèles enveloppent une
courbe de la classe 3/x-f- 2v.

116. Si par les points où les tangentes issues d'un
point S rencontrent une droite A on mène des parallèles
aux polaires du point S, ces droites enveloppent une
courbe de la classe ip -+- v.

117. Par un point P on mène des droites aux points
de contact des tangentes issues d'un point S, et par les
points où ces droites rencontrent les polaires de P on
mène des tangentes : ces tangentes rencontrent les tan-
gentes issues de S sur une courbe de l'ordre 4p •+• 2 v.

118. D'un point Q on mène des parallèles aux tan-
gentes issues d'un point S; ces parallèles rencontrent
les coniques en des points situés sur une courbe d'ordre



ap -f- 2 v ; et les tangentes en ces points enveloppent une
courbe de Tordre îi|t*-h4v.

119. D'un point S on mène des tangentes-, par les
points où elles rencontrent une droite A on mène de
nouvelles tangentes, et par les points où celles-ci ren-
contrent une seconde droite ùf d'autres tangentes : ces
tangentes enveloppent une courbe de la classe 5v.

120. Les tangentes parallèles aux tangentes issues d'un
point S rencontrent les polaires de ce point sur une
courbe de Tordre 2jm -f- 3 v.

121. Les tangentes parallèles aux polaires d'un point P
enveloppent une courbe de la classe 2/^ + v.

122. Aux points des coniques sur une droite D on
mène les tangentes, et par les points où elles rencontrent
les polaires d'un point P on mène de nouvelles tangentes:
les tangentes parallèles à celles-ci enveloppent une courbe
de la classe 3jm-h 3v.

123. Si d'un point P on mène des droites aux points
des coniques sur une droite D, et que par les points où
ces droites rencontrent les polaires de P on mène les tan-
gentes : ces tangentes enveloppent une courbe de la classe
6/x -f- 2v.

124. De deux points S, S' on mène des tangentes ; par
les points où les tangentes issues de S' rencontrent les
polaires d'un point P qn mène des droites aux points de
contact des tangentes issues de S : ces droites enveloppent
une courbe de la classe 4f*H- 2V«

§11. — Tangentes et diamètres.

125. Les diamètres menés par les points où les tan-
gentes aux points d'une droite D rencontrent une droite A
ont leurs extrémités sur une courbe de Tordre 2ju -f- 4 v-

126. Les tangentes aux points des coniques sur un«
16.
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droite D rencontrent une droite A en des points par les-
quels on mène les diamètres : ces diamètres enveloppent
une courbe delà classe (x •+- 3v; et les tangentes à leurs
extrémités enveloppent une courbe de la classe zp-h 6v.

127. Des points des coniques sur une droite D on
mène les diamètres, et par les points où ils rencontrent
une droite A on mène des tangentes : les points de contact
de ces tangentes sont sur une courbe de Tordre 4^ 4- 6v.

128. Les tangentes aux extrémités des diamètres qui
partent des points des coniques sur une droite D enve-
loppent une courbe de la classe [L 4- 3v, qui a une tan-
gente multiple d'ordre 2V à l'infini.

129. Par les extrémités des diamètres qui partent des
points de contact des tangentes issues d'un point S on
mène des droites aux points des coniques sur une
droite D : ces droites enveloppent une courbe de la classe

130. Les diamètres menés par les points où les tan-
gentes issues d'un point S rencontrent une droite A ont
leurs extrémités sur une courbe de l'ordre 2^ -+- 6 v;

Et les tangentes en ces points enveloppent une courbe
de la classe 4f* •+- 4V«

131. Par les points de contact des tangentes issues
d'un point S on mène les diamètres, et par les points où
ils rencontrent une droite A on mène de nouvelles tan-
gentes : ces tangentes enveloppent une courbe de la classe
4f* -+- 4V? quî a u n e tangente multiple d'ordre iv coïnci-
dante avec A ; et leurs points de contact sont sur une
courbe de l'ordre i\x -+- 6v.

132. Les diamètres menés par les points où les tan-
gentes issues d'un point S rencontrent une droite A en-
veloppent une courbe de la classe 3v.



§ III. — Diamètres.

433. Par les points où les diamètres menés d'un point P
rencontrent les polaires d'un point Q on mène des tan-
gentes : ces tangentes enveloppent une courbe de la
classe 3 p. -f- v.

134. Par un point P on mène les diamètres, et par
les points où ils rencontrent les polaires de P on mène
des tangentes : les tangentes parallèles à celles-là enve-
loppnt une courbede la classe 3/x -f- 3v.

135. Les diamètres menés par un point P rencontrent
les polaires de ce point sur une courbe de l'ordre jz-h v.

136. Les cordes comprises dans les coniques entre une
droite D et les diamètres qui passent par un point P en-
veloppent une courbe de la classe 3 p. 4- 2V.

137. Les diamètres menés par les milieux des cordes
que les coniques interceptent sur une droite D envelop-
pent une courbe de la classe a -h v.

138. Les diamètres menés par un point P rencontrent
les polaires de ce point sur une courbe de Tordre p, -f- v.

139. Si d'un point Q on mène des droites aux points
des coniques sur une droite D, les diamètres parallèles
à ces droites ont leurs extrémités sur une courbe de
l'ordre 4^-

140. Si d'un point Q on mène des droites aux points
des coniques sur une droite D, et que par les points où
ces droites rencontrent les coniques on mène les dia-
mètres : ces diamètres enveloppent une courbe de la
classe 3p -f- 3 v.

141. Les diamètres parallèles aux polaires d'un point P
enveloppent une courbe de la classe p-f-v, et ont leurs
extrémités sur une courbe de Tordre p -h 3 v.



§ IV. — Diamètres conjugues.

142. Si par un point P on mène les diamètres et les
cordes parallèles aux diamètres conjugués, les extrémités
de ces cordes sont sur une courbe de l'ordre 3fx; et les
tangentes en ces points enveloppent une courbe de la
classe 3fx 4- v.

143. Par un point P on mène les diamètres, et par les
points où ils rencontrent une droite A, des parallèles aux
diamètres conjugués : ces parallèles enveloppent une
courbe de la classe JU -f- v.

144. Par un point P on mène les diamètres des coni-
ques et des droites aux extrémités des diamètres conju-
gués : ces droites rencontrent les coniques en des points
dont le lieu est sur une courbe de Tordre 3f* + 3 v, qui a
en P un point multiple d'ordre ip.

145. Si des diamètres partent d'un point P, les cordes
interceptées dans les coniques entre une droite D et les
diamètres conjugués enveloppent une courbe de la classe
3pH-3v.

146. Si des points où les diamètres issus d'un point P
rencontrent une droite A on mène des droites aux extré-
mités des diamètres conjugués : ces droites rencontrent
les coniques en des points situés sur une courbe de l'ordre
'ô[x 4- 7v.

147. Si des diamètres partent des points des coniques
sur une droite D, les extrémités des diamètres conjugués
sont sur une courbe d'ordre p -f- 4 v.

148. Si, des points des coniques sur une droite D, on
mène les diamètres et des droites aux points où leurs
conjugués rencontrent une droite A : ces droites enve-
loppent une courbe de la classe I\L ~f- 3v.

149 Si. par les points des coniques sur une droite D,



on mène les diamètres et des droites passant par les ex-
trémités des diamètres conjugués : ces droites envelop-
pent une courbe de la classe ap. -h- 4v 5 qui a une tan-
gente multiple d'ordre 4V coïncidante avec D.

150. Si, par les points des coniques sur une droite D
on mèue les diamètres : les diamètres conjugués envelop-
pent une courbe de la classe /ut. •+- 3 v, qui a une tangente
multiple d'ordre 2v à l'infini;

Et les extrémités de ces diamètres sont sur une courbe
de Tordre jx -h 4V»

151. Les cordes sous-tendues, dans chaque conique, par
deux diamètres conjugués dont un passe par un point
fixe, enveloppent une courbe de la classe 2 | i + v .

152. D'un point Q on mène des droites aux points des
coniques sur une droite D, et par les points où elles ren-
contrent les coniques, on mène les diamètres : les con-
jugués de ces diamètres enveloppent une courbe de la
classe 3fx-f- 3v.

§ V. — Asymptotes.

153. Les parallèles aux asymptotes des coniques, me-
nées par les points où les diamètres qui partent d'un
point P rencontrent une droite A, enveloppent une courbe
de la classe ^ H- av.

154. Les parallèles aux asymptotes, menées par les
points de contact des tangentes issues d'un point S, enve-
loppent une courbe de la classe 3^ -f- v, qui a une tan-
gente multiple d'ordre pi + và l'infini.

155. Les parallèles aux asymptotes, menées par les
extrémités des diamètres qui passent par un point P, en-
veloppent une courbe de la classe 3fx~f- 2V, qui a une
tangente multiple d'ordre p ~\~ 2 V à l'infini.

15B. Los parallèles aux asymptotes, menées par les
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pôles d'une droite, enveloppent une courbe de la classe
fX-f. 2V.

157. Si, par un point Q, on mène des parallèles aux
deux asymptotes de chaque conique, les cordes que ces
parallèles interceptent dans les coniques enveloppent une
courbe de la classe p.

158. Les tangentes menées par les points où les asymp-
totes des coniques rencontrent une droite A enveloppent
une courbe de la classe (i -f- 3 v.

159. Si, par les points où les tangentes issues d'un
point S rencontrent les polaires d'un point P, on mène
des parallèles aux asymptotes : ces parallèles enveloppent
une courbe de la classe 6/JL-4- av.

§ VI. — Théorèmes concernant les deux tangentes
menées d'un même point à chaque conique.

160. Si, d'un point S, on mène les deux tangentes de
chaque conique, les tangentes parallèles forment avec
elles un parallélogramme :

Les sommets de ce parallélogramme opposés au point S
sont sur une courbe d'ordre v ;

Et les deux autres sommets sont sur une courbe de
Tordre p -h- av.

161. D'un point S on mène deux tangentes à chaque
conique, et d'un point Q on mène des droites aux points
de contact : la tangente au point où l'une de ces droites
coupe la conique rencontre l'autre droite sur une courbe
de l'ordre 3fJt-h 2V.

162. D'un point S on mène deux tangentes à chaque
conique; par un point Q on mène une droite au point
de contact de l'une, et par le point où cette droite ren-
(ontre Faulre on mène une troisième tangente : celle-ci
enveloppe une couibe de la classe 4f* •+- v«
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163. Si d'un point S on mène deux tangentes à

chaque conique, et que du point où Tune d'elles ren-
contre une droite A, on mène une droite au point de
contact de l'autre, cette droite enveloppe une courbe de
la classe p. H— Q V.

164. Si d'un point S on mène les tangentes, et que
des points où elles rencontrent une droite A on mène
des droites à un point fixe Q :

Les points où ces droites rencontrent la conique sont
sur une courbe d'ordre 4v; et les tangentes en ces points
enveloppent une courbe de la classe 4p + 4V«

165. Par un point S on mène deux tangentes à chaque
conique, et par le point de contact de Tune on mène
une parallèle à l'autre : ces parallèles enveloppent une
courbe de la classe ^ -+- 2 V.

166. D'un point S on mène deux tangentes à chaque
conique, lesquelles rencontrent deux droites A, A' : les
droites qui joignent les points de rencontre enveloppent
une courbe de la classe 2v.

167. D'un point S on mène deux tangentes à chaque
conique, et par les points où elles rencontrent deux
droites A, A' on mène deux autres tangentes : celles-ci
se coupent sur une courbe de Tordre 2 V.

168. Par un point S on mène deux tangentes à chaque
conique-, par le point où Tune d'elles rencontre la po-
laire d'un point P on mène une parallèle à l'autre : celte
parallèle enveloppe une courbe de la classe 2 p. -j- 2v.

169. Si d'un point S on mène deux tangentes à chaque
conique, les tangentes parallèles se coupent sur une
courbe de l'ordre v.

170. Si d'un point S on mène deux tangentes à chaque
conique, les diamètres menés de leurs points de contact
les rencontrent sur une courbede Tordre 2fÂ -f- 2 V, qui a
un point multiple d'ordre 2fi -f- v en S.



171. D'un point S on mène deux tangentes à chaque
conique, et par le pointoù Tune d'elles rencontre la polaire
d'un point P on mène une nouvelle tangente : celle-ci
rencontre l'autre tangente sur une courbe de l'ordre iv.

172. D'un point S on mène deux tangentes à chaque
conique, lesquelles rencontrent les polaires de deux
points P, P' : les droites qui joignent les points de ren-
contre enveloppent une courbe de la classe 5fjt.

173. Les tangentes issues d'un point S rencontrent les
polaires d?un point P en des points par lesquels on mène
des tangentes : celles-ci rencontrent les tangentes me-
nées par le point P sur une courbe de l'ordre 2p. -H 3v.

174. D'un point S on mène deux tangentes Sep, Sep' à
chaque conique, et par le point où Sep rencontre la po-
laire d'un point P on mène une troisième tangente, qui
rencontre la seconde tangente Sep' : la droite qui joint
ce point de rencontre au point de contact de la tangente
Sep enveloppe une courbe de la classe i\x -f- v.

175. Par un point S on mène deux tangentes à chaque
conique, et par le point où l'une d'elles rencontre la po-
laire d'un point P on mène une droite au point de con-
tact de l'autre : cette droite enveloppe une courbe de la
classe 4f*»

176. Si d'un point S on mène deux tangentes à chaque
conique, et que par le point où l'une d'elles rencontre
une droite A on mène une nouvelle tangente : celle-ci
rencontre l'autre tangente, issue de S, sur une courbe de
l'ordre p-f--2V, qui a un point multiple d'ordre fu. -f- v en S.

177. Par un point S on mène deux tangentes à chaque
conique : les droites qui joignent les points où elles ren-
contrent deux droites fixes enveloppent une courbe de la
classe 2v.

178. Par un point S on mène deux tangentes à chaque
roniqu<\ et des points où elles rencontrent deux droites



fixes on mène de nouvelles tangentes : celles-ci se cou-
pent sur une courbe d'ordre 2V.

179. D'un point S on mène deux tangentes à chaque
conique, et par les points où elles rencontrent une
droite A on mène des parallèles à la polaire du point S :
ces parallèles enveloppent une courbe de la classe 2/̂ t-f- v.

180. Par deux points S, S' on mène des tangentes, et
les points où les tangentes issues de S rencontrent les
polaires d'un point P on mène des droites aux points de
contact des tangentes issues de S' : ces droites envelop-
pent une courbe de la classe 4/* + 2V.

§ VII. — Théorèmes relatifs aux deux points de chaque
conique sur une droite.

181. Si par l'un des deux points de chaque conique on
mène une parallèle à la tangente en l'autre point :

Ces parallèles enveloppent une courbe de la classe
i\x-\-v^ cçui a deux tangentes multiples, l'une d'ordre
fit -4— v coïncidante avec D, et l'autre d'ordre jut à l'infini ;

Le lieu de leurs points de rencontre avec les coniques
est une courbe d'ordre fi H- 3 v.

182. Par l'un des deux points de chaque conique sur
une droite D on mène le diamètre, et par l'extrémité de
ce diamètre on mène une parallèle à la tangente en
l'autre point : ces parallèles enveloppent une courbe de
la classe I\L -H 3V, qui a une tangente multiple d'ordre
fjt-f- iv à l'infini.

183. Par l'un des deux points de chaque conique sur
une droite D on mène le diamètre et par l'autre une pa-
rallèle au diamètre : ces parallèles enveloppent une courbe
de la classe 2fjt-+-2V, qui a deux tangentes multiples,
l'une d'ordre /ut -+• 2 V coïncidante avec D, et l'autre d'or-
dre u. à l'infini.
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18i. Si par un des doux points de chaque conique sur
une droite D on mène le diamètre, la corde qui joint
l'extrémité de ce diamètre à l'autre point de la conique
enveloppe une courbe de la classe 2fjt, qui a une tangente
multiple d'ordre [x coïncidante avec D.

185. Si par les deux points de chaque conique sur une
droite D on mène deux droites se coupant sur la conique,
et dont une passe par un point Q, l'autre droite enve-
loppe une courbe de la classe 2fx-f- v, qui a une tangente
multiple d'ordre p -f- v coïncidante avec D.

186. Par un des deux points de chaque conique sur une
droite D on mène la tangente et le diamètre : la corde
qui joint l'extrémité de ce diamètre à l'autre point ren-
contre la tangente sur une courbe de l'ordre /UL -+- 2V.

187. Si en l'un des deux points de chaque conique
sur une droite D on mène la tangente, la parallèle à
cette tangente menée par l'autre point enveloppe une
courbe de la classe ip.-\- v.

188. La tangente en un des points de chaque conique
sur une droite D rencontre le diamètre qui part de l'autre
point, sur une courbe de l'ordre 4V-

189. Si des deux points de chaque conique sur une
droite D on mène des droites à deux points fixes Q, Q ' :

i° Ces droites se coupent sur une courbe de Tordre a/x^
2° Les cordes qu'elles interceptent dans les coniques

enveloppent une courbe de la classe 9.p.
190. Si des deux points de chaque conique sur une

droite D on mène deux droites, l'une au pôle d'une
droite A et l'autre au pôle d'une droite A', ces deux droites
se coupent sur une courbe de l'ordre 5 v.

191. D'un des deux points de chaque conique sur une
droite D on mène une droite au pôle d'une droite A, et
par l'autre point uue parallèle à cette droite : cette pa-
rallèle cnveloppo une courbe de la classe ap -f- 2V. qui a
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deux tangentes multiples, Tune d'ordre 2 v coïncidante
avec D, et l'autre d'ordre p à l'infini.

192. La tangente en un des deux points de chaque co-
nique sur une droite D rencontre une droite A en un
point d'où Ton mène une droite à l'autre point de la
conique : cette droite enveloppe une courbe de la classe

- V .

§ VIII. — Coniques coupées par deux droites.

193. Les coniques étant coupées par deux droites D, D',
si par leurs points sur D on mène des parallèles aux tan-
gentes aux points de D', ces parallèles enveloppent une
courbe de la classe 4f* •+- 2 v.

194. Si aux points de D on mène les tangentes, et par
les points de D'les diamètres : ces diamètres rencontrent
les tangentes en des points dont le lieu est une courbe de
l'ordre 2{JL 4- 4V*

195. Si des points de D' on mène des droites aux ex-
trémités des diamètres qui partent des points de D, ces
droites enveloppent une courbe de la classe 3/x-|- 2 v, qui a
une tangente multiple d'ordre JA-4-2 V coïncidante avec D'.

196. Si en l'un des points de chaque conique sur D
on mène la tangente, les cordes menées de l'autre point
aux deux points de D' rencontrent cette tangente sur une
courbe de l'ordre fx -f- 4 v.

197. Si d'un point Q on mène des droites aux points
de D, et que par les points où elles rencontrent les co-
niques on mène des droites aux points de D', ces droites
enveloppent une courbe de la classe 5^.

198. Si par des points de D' on mène des cordes pa-
rallèles aux diamètres qui partent des points de D, ces
cordes ont leurs extrémités sur une courbe d'ordre
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199. Les cordes interceptées entre les deux droites

D, D' ont leurs pôles sur une courbe de l'ordre p. -f- 2v.
200. Les tangentes parallèles aux cordes comprises

entre les deux droites D, D' enveloppent une courbe de
la classe 6p -f 4vî quî a u n e tangente multiple d'ordre
4v à l'infini.

201. Les diamètres parallèles aux cordes comprises
entre deux droites D, D' enveloppent une courbe de la
classe 3/x -f- 4V«

202. Les droites qui joignent les pôles des deux droites
D, D' dans chaque conique enveloppent une courbe de la
classe ix.

203. Chaque conique intercepte sur les deux droites
D, D' deux segments : la droite qui joint leurs milieux
enveloppe une courbe de la classe 2^, qui a une tangente
multiple d'ordre /x coïncidante avec chacune des deux
droites.

204. Les polaires d'un point P rencontrent les cordes
interceptées entre les deux droites D, D', dans les co-
niques respectives, en des points situés sur une courbe
de l'ordre 3/x-b-2V.


