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SECONDE SOLUTION DE LA QUESTION 361
(•oir page 88),

PAR LE P. H. ROCHETTE, S. J.

On donne un angle trièdre de sommet S el deux points
fixes A et B situés sur une droite passant par le sommet S.
Par le plan B on mène un plan quelconque déterminant
un tétraèdre T de volume V. Soit P le produit des vo-
lumes des quatre tétraèdres que l'on obtient en joignant
le point A aux quatre sommets du tétraèdre T. On a la
relation

P
— = constante.

( F AU RE.)

Soient tfj, ƒ ! , *, , T j , j 2 , s , , . . . , JT6ÎJ> g, z6 les coor-
données des points S, A, B, L, M , JN ; nous désignons
par L, M, N les points où le plan mené par le point B
rencontre les arêtes du trièdre. Les coordonnées des trois
premiers points ainsi que les angles oc, |3 , y des arêtes
avec les axes sont des quantités déterminées , et 1, p, v,
qui représentent les longueurs SL, SM, SN, des quantités
^ ariables.

Les équations des arêtes seront

J5 — J . *ô ~ •
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Désignons par Vj, V2 ? V3, V4 les volumes des pyra-
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mides SALM, SALJN , SAMN, ALMN; nous aurons

6V,=r

yt 2«

7 , z2

yk tk

Remplaçons dans ce déterminant ar4, y4 , z4 , a?8, ƒ« ,
z8 par leurs valeurs tirées des équations (1) et retran-
chons des éléments des trois dernières lignes ceux de la
première, il viendra

I xx yx z{

o x2 — .rl yr--yx z7 — z

O Xa, "Xp, ly{

O aa , p-p3 P7:

6 V , =

a,

a2
p2 7 ,

= r Xw. A ;

on trouvera de même

6 V , =
— .r, 7, — j , z^ — zs

P, 7.
ô3 fi3 "y3

7»

XvB

, — .r, y 3 — y

a3 p 2
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A, B, C représentant, comme on voit, des quantités con-
nues.

On a enfin
1 x« y-i zÀ

1 ,rt yk z,

1 J's r3 z .
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Si nous remplaçons xk, yk,«*, Jrj,)'«, 5 , , x , , « , , z ,
par leurs valeurs tirées des équations ( i) , les éléments des
trois dernières lignes du déterminant résulteront de la
somme de deux quantités, ce qui nous permettra de le
décomposer. Nous trouvons ainsi

6V, = —
en posant

D =
7«
7,

7a

Cette transformation devient plus facile, si l'on a soin
de retrancher les éléments ligne par ligne quand l'occa-
sion s'en présente. D'un autre côté, les quatre points
B, L , M, N étant dans un même plan , on a

i -r4

Je

= 0,

et, à cause des trois points S. A, B en ligne droite,

, n \ *^3 &\ y*3 ~~* y \. 3̂ 1̂
y j j ~ c^: r̂ r û.

Le déterminant (2), à cause des équations (1), nous donne

ii 7«

72 «3 ^3 73

i >T\ y o ~~ X\ z3

«5 $2 72

«3 P: 73

) 11 suffit pour obtenir cette relation de remplacer x,, ƒ , , z% par A,,
«, dans le développement du déterminant qui représente 6 V4.



( 336 )

On peut conclure de là , à cause des équations ( 3 ) ,

e t , par conséquent,

6V4 = tyv ( i — -) D.
\ P/

Mais on a, comme on sait,

d'où, en combinant les relations obtenues,

VJ 6 D3

quantité constante, puisqu'elle est indépendante des va-
riables ?., u, v.


