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NOTE SUR L'AIRE DU TRIANGLE SPHÉRIQUE,
Formule de Lhoilier ;

PAR M. PROUHET.

l. Si l 'on représente par 2 S la surface d 'un triangle
sphér ique , on pour ra met t re les deux formules de D e -
la mbre
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sous la forme suivante :
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2. On déduit de l'équation ( i )

. C . /C csin sin I S
2 \2

c a +- b
sin sin { S ) cos cos —
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ce qui , en changeant les sommes où-différences en pro-
duits , devient

S
tang—

(3) ^—s = tang/; tang ^ = - ^
tang—-—

Par une transformation analogue, on déduit de l'équa-
tion (i) la suivante :

/ j fv S C — S /; — d p — h
(4) *<*%'- tang = tang y tang7
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2 2 2

Multipliant les équations (3) et (4) membre à membiv
et extrayant la racine carrée du résultat, on obtient

/ —

(5) t a n g - = i / t a n g ^ tang - - ^ - tang ?

formule de Simon Lhuilier.



( 93 )
3 . On peut encore écrire les équations (1) et (2) sous

cette forme,

a -f- b

(6 ) sin — cos S — cos — sin S = sin - >v 2 2 C 2
c o s -
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( 7 ) cos — sin S -h sin — sin S = cos —.v ' 2 2 C 2
cos —
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En résolvant ces deux équations par rapport à cos S et
à sin S, on aura , après quelques transformations faciles,
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8 cosS = ,

. a b c
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4. Si l'on désigne par 2G la surface du triangle supplé-
mentaire et par 2 S', aS'7, 2SW les aires des triangles
formés d'un" côté du triangle proposé et des prolonge-
ments des deux autres , on aura


