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SUR LES COURBES PLANES A EQUATIONS TRINOMES ET LES
SURFACES A EQUATIONS TETRANOMES ;

D’aprks M. EUZET

(Au bureau du Génie, a Toulon}.

En juin 1853, M. Euzet a publié, a Toulon, une
feuille lithographiée, contenant plusieurs beaux théo-
rémes lrés-généraux, énoncés sans démonstrations, at-
tendu, dit 'auteur, qu’elles sont trop étendues pour un
opuscule et trop élémentaires. Nous allons indiquer ces
théorémes, sans toutefois conserver 'ordre adopté par
I’auteur, et y ajouter quelques démonstrations, qui sont,
en effet, trés-faciles.
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Véquation d’une courbe i axes quelconques; a, b, m, n
sont des nombres donnés, entiers ou fractionnaires, po-
sitifs ou négatifs.
Soit encore I'équation d’une droite
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¢ et usont des coordonnées courantes ; x et y des coordon-
nées d'un point situé sur la courbe (1). Pour trouver I'é-
quation de I'enveloppe de cette droite, on pose, comme
on sait, les trois équations
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Clest entre ces trois équations qu'il faut éliminer x et j-;
les deux premiéres équations lindaires en u et ¢ donvent
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substituant les valeurs de &, y en t et « dans la troisiéme
équation , on obtient
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cest I'équation de 'enveloppe, et que l'autcur désigne
sous le nom de premiére conjuguée de la courbe (1).
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Cette équation a la méme forme que 1’équation (1);en
y opérant de la méme maniére, on obtient la deuxié¢me
conjuguée de I'équation (1), et ainsi de suite. Pour avoir
la conjuguée de I'ordre k, posons

E
(%) <,fﬁii§

on obtient pour équation de cette conjuguée .
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lorsque m = n; cette équation devient

n m
u V- nh /¢ -+ mA
- -+ (— =1,
b a

cest le premier théoréme général de M. Euzet.

Dans la supposition de m = n, si par un point de Ja
courbe donnée on méne des paralléles aux axes, on ob-
tient un parallélogramme; I'enveloppe de la diagonale
qui part des axes est alors la premiére conjuguée.

2. Soit x4, y, un point pris sur la courbe

T\ ]»\ n

a, b
et t,, u, le point correspondant sur la premiére conju-
guée; menons par ces deux points des tangentes aux
courbcs respectives. Soient T I'aire formée parla premiére

tangente et les axes; T, I'aire formée par la seconde 1an-

13.
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gente et les axes. On a la relation
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4. Soient
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faisons t = a, z,, on a
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or, d’apreés le lemme,
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S, plt+m)n m mru.y4m.1 4 n
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TFaisant m =1, on a
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S est I'airc de la courbe donnée comprise entre les axes
ct S, Taire analogue de la courbe conjuguée d’ordre Z.
Cestle deuxiéme théoréme général de M. Euzet, en sup-
posant = n ct que les courbes rencontrent les axes.

Exempres. — Faisons m=n =13 la ligne donnée est
une droite; la premiére conjuguée est une parabole ayant
pour équation
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I'équation de la développée est
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d’ott P'on déduit, pour laire de la développée,
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4. Troisiéme théoréme général. Les axes élant rcctan-
gulaires ct m = n, si 'on fait tourner autour de I'un d’eux,
comme charniére , le plan qui renferme la courbe (1) ainsi
que sa k" conjuguée, en nommant V et V, les volumes
respectifs engendrés par ces lignes, on trouve

(14 2) (14 22)...(14 An) (24 n) (24 27)...(2+ 2 kn)
B4+n)B3+2n) e i (34 34n)

Vi=

Démonstration. Au moyen des lemmes, on suppose
m == n: les courbes engendrent des cones. 8i n =1, 0n a

. V, = X
5
5. Nous omettons le quatriéme théoréme, cas particu-
lier du suivant.
Cinquiéme théoréme général. Soit
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et, cn représentant par V,, V,, les volumes respectifs
compris entre ces surfaces et les plans coordonnés, et
posant
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L’auteur nous a adressé la démonstration fondée sur les
formules connues pour les volumes.

.

Note. Lorsque n =n' =n", on ales surfaces etudiées par M. Lame en
1818, alors éléve ingénieur des Mines, dans P'ouvrage intitule: Examen
des différentes méthodes employées pour résoudre les problémes de géométrie.
Paris, in-8 de 124 pages. Ouvrage trés-rare qui fait époque, étant le point
de départ des methodes métamorphiques aujourd’hui si en vogue.




