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NOTE SUR LES SOMMES DE PUISSANCES SEMBLABLES;
PAR M. MOURGUES,

Professeur à Marseille.

Soit Pn la somme des combinaisons n à n de m quan*
tités a, i , c... A ; soit A„ la partie de ces combinaisons qui
ne contient pas a, Bn celle qui ne contient pas b....

On sait d'abord que

Je dis en second lieu que

(2) A. + B. + C . . . +HH=:(m— n)Vni

(*) On abrège beaucoup en faisant AB = m, BA' = n, A ;B' = ^, et

écrivant n( m -f- n-+-p) = mp, A« = - (m-+-n) 7 AjS = - ( n



( 7 9 )
car une combinaison quelconque abc... e n'entre pas
dans les n parties An, B,t,..., En, et entre une seule fois
dans chacune des m — n autres.

Cela posé, de la formule (i) on déduit

Pn =
Pn_, =

k P,=:A,

Multipliant les membres de la première équation par
(—a), de la deuxième par (- | -a2) , de la troisième par
(—a8), etc., et sommant, il vient

(4) Pn — *Pn_,-+- «aP„_a... ± a n - ' P t q i a n = AB.

De même

P „ - ^ P ^ t - h ^ P „ _ 2 . . . rfcé-'P, Zf.b"=:Bn;

d'où, par addition,

mVn — S, P,^ -+- S2 Pn^2... dzS—, P, qr Sn = An 4- BB... + Hfl,

et, par suite, en vertu de l'équation (2),
(5) nPn - S, Pn_2 + S2 PB_,.. . qp Sn_, P, ± Sn = o.

C'est la formule qui donne, en fonction des combinai-
sons , les sommes de puissances semblables d'indices in-
férieurs à m.

En second lieu, pour n = m, la première des relations
(3) se réduit à Pm = aAM_1, et, par suite, l'égalité (4)
devient

P» — flP—. -+- «2 P«-.- • - q= «*-' P, qzam = o;

d'où, en multipliant les deux membres par ar,

flrP« — Û^1 Pw-t -h ar+J Pw-2. . . ± «r+—1 P, =F ör+w == o.

Remplaçant a successivement par 6, c,..., et sommant.



( 8 o )

on a

(6) Sr Pm — Sr+I Pm_,. . . ± Sr+OT_, P, zp SflH_r = o.

C'est la formule relative aux sommes d'indices non in-
férieurs à m.


