ANNALES

DFE. MATHEMATIQUES
PURES ET APPLIQUEES,

Géométrie élémentaire. Note sur les caracteres d’égalité
des angles triedres

Annales de Mathématiques pures et appliquées, tome 17 (1826-1827), p. 252-254
<http://www.numdam.org/item?id=AMPA_1826-1827__17__ 252 1>

© Annales de Mathématiques pures et appliquées, 1826-1827, tous droits réservés.

L’acces aux archives de la revue « Annales de Mathématiques pures et appliquées » implique
I’accord avec les conditions générales d’utilisation (http://www.numdam.org/conditions). Toute
utilisation commerciale ou impression systématique est constitutive d’une infraction pénale.
Toute copie ou impression de ce fichier doit contenir la présente mention de copyright.

NuMbDAM

Article numérisé dans le cadre du programme
Numérisation de documents anciens mathématiques
http://www.numdam.org/


http://www.numdam.org/item?id=AMPA_1826-1827__17__252_1
http://www.numdam.org/conditions
http://www.numdam.org/
http://www.numdam.org/

252 CARACTERES D'EGALITE

GEOMETRIE ELEMENTAIRE.

Note sur les caractéres d’égalité des angles
triedres ;

Par un ABONNE.

LA démonstration donnée par Simpson des deux principaux cas
d’égalité des angles triédres , démonstration admise dans la plu-
part des traités élémentaires, est fort simple sans doute ; mais elle
présente l'inconvén'ent de se trouver en défaut dans plusieurs cas.
On a cherché , & diverses époques et par des moyens plus ou moins
ingBnicux , & éluder cette difficulté ; mais ce n’a été constamment
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qu’en compliquant plus on moins la démonstration de Simapson. Oun
a lieu d'étre surpris que les considdrations suivantes , qui sont cx-
trémement simples ne se soient pas offertes & I'esprit de ceux qui
se sont occupés de cette recherche.

La difficulté tieni ici & ce que, contrairement & ce qui a lien
pour les triangles, deux angles tricdres peuvent ¢tre égaux dans
toutes leurs parties sans étre pourtant superposables ; car autrement
plusieurs de leurs cas d’égalité pourraient aisément se démoutrer
par la superposition. C’est en particulier le cas de deux angles trie-
dres opposés par le sommet , comme tous les géomctres le savent,
et comme il est d'ailleurs facile de s’en assurer.

Mais, de cela méme que deux angles triédres opposés par le som-
met sont égaux dans toutes leurs parties, sans étre superposables,
il s'ensuit qu’en général , lorsque deux angles triédres sont égauz
dans toutes leurs parties , sans étre superposables , chacun deux
est superposable avec l'opposé au sommet de lautre. Or, de cette
proposition découle naturellement la marche a suivre pour démon-
trer, sans aucun embarras, les quatre cas d’égalité des angles tric-
dres. Nous disons /les guatre cas, car Pomission d'un seul, dans
des élémens, nous semble une négligence intolérable.

On considérera d’abord 1.° deux angles tri¢dres ayant un angle dié-
dre égal compris entre deux angles plans égaux, chacun & chacun, Ou
bicn ces deux angles triedres seront superposables, anqucl cas on les
superposera en effet , ou bien ils ne le seront pas, et alors on su-
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perposera l'un d’enx avec lopposé au sommet de Pautre. De lune
ou de l'autre maniere, on parviendra d s’assurer que ces angles tiie-
dres sont dgaux dans toutes leurs partics. !l est clair qu'on pour-
rait en uwser de méme pour deux angles tricdres qui auraicut 2.° un
angle plan égal compris entre deux angles diedres ¢gaux chacun &
chacun.

On démontrera ensuite, a peu prcs comme on le fait pour les
Tom, X¥V1I 34
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trisngles, que si deux angles tricdres out denx angles plans égaux
chacun & chacun, etlangle di¢dre compris indgal, l'angle plaun op-
posé au plus grand angle di¢dre sera plus grand que langle plan
opposé au plus petit; en observant ici de comparer I'un des angles
teicidlres & Tautre ou & son opposé au sommet, suivant les cas.

Ca counclura facilement de 14 3.° que denx angles tricdres qui
ont les trois angles plans égaux chacun & chacun, ont aussi les an-
gles di¢dres opposés égaux chacun & chacun; enfin, par la consi-
dération de l'angle triedre supplémentaire ou polaire, on déduira
de cette dernitre proposition que re’(‘.iproquemem 4. deux angles
tricdres qui ont les trois angles di¢dres égaux chacun a chacun ,ont
aussi les angles plans opposés égaux chacun a chacun. OGn fera d’ail-
leurs remarquer que le 1.® et le 2.° se ddduisent 'un de lautre
par le méme moyen.
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