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SOMMATION DES SERIES. 187

ANALISE TRANSCENDANTE.

Note sur larticle de la page 88 du présent volume;

Par M. W. H. Tarsor , membre de la société philosophique
de Cambridge.

T e W A T s e s e T

Au Rédacteur des Annales;
MONSIEUR ,

PER\IETTEZ—\IOI de relever quelques légéres inexactitudes qui se
sont glissées dans llmpressmn de larticle de la page 88 de votre
XIV.e volame.

En posant

Cos.x 1 Cos.3x 1.3 Cosb5x 1.3.5 Cos.yx

i ta T T

on trouve
= 2 Arc(Sin.=2/'Sin.a~=Sin.2x) -3

4 ce sinus répond le cosinus

V T=iSina4-45maz = T (1—2Sin.7) 3

ce qui donnerait en général
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§=1 Arc{Cos.=+(1—28in.7)} .

. »
Mais , d’aprés la forme de la série, aux valeurs x=o et = -

. . ® Y . .
doivent répondre respectivement S= — et S=o , d’oit il suit que
2

c’est le signe inférieur quil faut prendre , et qu’on doit avoir
Cos.x . 1 Cos3x , 1.3 Cos.5x 1.3.5 Cos.7x
—_ -+ — -+ 7
1 2 3 2.4 5 2.4.6

et non pas LArc(Cos.=1—2Sin.z), comme il avait été annoncé
au bas de la page g4. Je remarquerai, en passant , que, dans

Fe.= L Arc(Cos. =aSin.z—1)

la note de la page 91, on a mis une premiére fois ;- au lieu dg
. _
- -
Par de semblables considérations, on trouve pour la somme de la
série de la page g5,

aCos.x 1 a3Cos.3x , 1.3 a5Cos.5x

.._;._.+ < 3 +;Z T +...=—;—Arc(COS.=\/ Cn+a’)’-4a’Cosr’a'-a’)

et non pas LArc(Cos.=a’—y/ (ifa®)i—4aiCos.3x) comme dans le
texte , ou d’ailleurs on a écrit ¢ pour #* hors du radical ; car il
faut que cette somme rentre dans la précédente en y faisant
a=1.

A la méme page 95 dans le dénominateur du second membre
de la premiére équation, un signe plus a été omis entre Cos.'x
et Cos.y.-

Méme page encore, & la troisiéme equatwn le premier membre
doit étre

Coszx  Cosax Cos.23x  Cos.2fx

——— +— -7 ~+...==1Log.4Cos.z .

Enfin , dans la dermére équation de la méme page un a* & prig
la place de @, et ce second membre doit étre

+Log.{ (1—a*)* +4a(1+4-a)*Cos.* z} .
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On vérifie cette correction en posant z=o , d'oti Cos.z=1, il
vient ainsi

a a? al .
—_——— e —— +...._ +Log. (144t =Log.(142) ,

I 3 3

comme cela doit étre.
Yallais fermer ma lettre lorsque la remarque suivante m’a frappé,
On a, comme lon sait,

Cos.2p=2Cos.p~—1 ,
d’ou il résulte

Arc(Cos.=p")= L Arc(Cos.=2p"*—1) :
/ puis donc qu'on a ‘

Cos.x 1 Cos 3x 1.3 Cos.5x

— ou— AI‘C CO 1§ .?‘Sl —
" 2 -+ 4 5 + \ OS5 n.x l),
\on aura aussi
Cos.x 1t Cos.3x 1.3 Cos.5x

s T3 ~+...=Arc(Cos.=y/Sinx) »

résultat extrémement simple.
Voici une singuliére conséquence de ce résnltat. On a

, n . n 3 3 ph
Arc\Cos, :/0)2 -;- -AI’C(SID.=,0)= -;— — (-}Iz + %. %-{_ :1:-/:% T ) R

en faisant donc p=1y/Sinx on aura

Cosx 1 Cos3x 1.3 €Cosbx = /Sm.zx

RS T F.. __Sm.xx 1.3 Sintx
1 +2 3 +2.4 5 2\ + +24 5 te

équation d’ott on tire cette valeur remarquable du quart de la
circonférence

Tom., XIV. 26
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(Cos. x+Sin.':'x)
-+ —;- '(Cos.3x+Sin.%x)

—

b

< +—E—-§- (Cos.5x+Sin.':'x). ‘

1.3.5 . L
+ 26 {Cos.72-}Sin.zx)

L + L] L] L] . .. (] . L] . L] L .
quel que soit Tarc » ™. ‘
Agréez , etc.
: Milan , octobre 1823.
- —

L} |

(*) Nous saisissons avec empressement cette occasion de déclarer que
Verreur signalée par M. W. H. Talbot, dans la note de la page g1 du
présent volume , w’est point le fait de M. Querret , comme mnous nous
en sommes assurés en consultant son manuscrit ; elle ne doit &tre attribuée
quw'a une correction d’épreuve faite un peu trop & la hite,

Jt\ Du Gn
{



