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36 INTEGRALES
——————————————————————
ANALISE TRANSCENDANTE.
Recherches sur les intégrales définies ;

Par M. Frépkric Sarrus, docteur &s sciencess

[0 V% A VR ¥, Vi VLV, VL VL V]

I L’INTﬁGBALE
Jeiz4dz ,

prise depuis z=o jusquh z=73, se réduit 3 une fonction de a
seul; de sorte qu'en convenant de représenter. cette fonction par

al, on a

.4

Faisant z=mz/, m étant une quantité positive quelconque, mais
indépendante de 2/, on aura, en substituant , aprés avoir effacé

les accens,

J?:“’"’z‘dz:a!m"‘“‘““" ‘ :22 ‘ ; (1)

me———"

d'0l, en différentiant par rapportd m , et faisant ensuite m=r;
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Jemmrridz=al(ad-1)

donc , suivant notre notation ,
(ed1)=d!(a+1) ; (2)

or ol==1 ; done

3l=1.1.23 ,...50, nl=1.23.000.2 2

=11, 2a2l=r12,

En muliipliant les deux membres de I'équation (1) par e"®
m@tEbridm , et intégrant depuis m=o0 jusqu'ad m=1:, on trouve

ﬂe-m( 16D patbtiadmdz=qa!d! ;

{

or, d’aprés léquation (1), I'on a, entre les limites désignées |
b 4
JemmHDpatbtidm = (gt b1} (ifzy o2 &

done

t

zadz — aib! z=o0 3
(1-z)stor2 ~ (a4b41)! =" (3)

Si l'on pose e~*=z, on trouvera

X=0

a!=j( l-i )“dx o1

LY

. x
Si I'on pese, au contraire , z=-—on trouvera

zalz
Gz, ovs =a*(1—a)tdz §

o
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O!b‘. x=0

. 5 —
_fx"(r—x) dz= (a4-b41)! x=1

-

te qui dtablit entre les intégrales Eulériennes une relation trés-
remarquable , déji connue depuis long-temps. Nous ne discuterons
pas les cas particuliers que présente I'équation (3). On peut les voir
dans les Exercices de calcul iniégral de M. LEGENDRE.

L'on a, en mettant au licu de Cos.gy son développement,

Je Cos.gydy={e~"dy ( ‘1’3’ 947;4 _ sys LN )

d’'olr, en intégrant depuis y==o0 jusqu’a y=1,
. 1
Je 7 Cos.gydy= ‘7??““4‘"96+"°-'=';:'_“q: . (4)
On trouverait de méme, et entre les mémes limites,

JeSingydy= o ; (5)

partant

e . Cos.qxdq_i — -
J/e yCos.qu,os.qxdydq—f et bl Al

ey . ‘¢Sin.gxdq .
JI*~7Sin.gy Sin.gxdydg= g T a

pourvu qu'on prenne les intégrales depuis y=o jusqu'a y=1: et

depuis ¢g=o jusqu'a ¢g=;:.
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. _ 9
Faisant , dans ces formules, y=my/, g= =~ et r=ma , m

dtant une quantité positive quelconql_le, mais indépendante de P
¥/, g/, on aura, en substituant et supprimant les accens ,

—~my — F o —mx yz? 177-._—_0l
Jfe=™Cos.qyCos.gzdgdy —e

y=s | §=53

multipliant les deux membres par ¢mdm et intégrant entre deux
limites positives de m, mais d'ailleurs quelconques, on aura, en
faisant Fx=/f¢~™om.dm , et lintégrale du second membre étant
prise entre les limites désignées ,

A/Cos.gyCos.gx.Fy.dg.dy= % Fz ;
on trouverait de méme
JSingySinga.Fy.dgdy="TFz :

De I4 on déduira, comme cas particulier , le théoréme de M.
Fourier,

Saint-Afrique , 26 avril 182x;




