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SUR LES VARIATIONS DE LA DETERMINANTE ET DE
LA RESOLVANTE DE FREDHOILM AVEG LE CHAMP
D INTEGRATION;

Par M. Cu. PLATRIER,

Ancien éléve de ’Ecole Polytechnique.

1. Soient (S) un domaine du plan complexe conte-
nant le segment réel (o —1), « une variable réelle
comprise enlre o et i1, H(x,y) une fonction holo-
morphe pour x et y situés dans le domaine (S), M une
limite supérieure de |H (z,y)| pour ces valcurs de z

et y.
Posons
H(zy, )1) ... WU(azy,
<x.,x2,...,xm> (21, )1) (z1, ro)
H T = e e, 1,
R ARMNE H(zg, vV ... Wag yg)

et considérons la déterminante de Fredholm :
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son mineur d’ordre q:
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et la résolvante :

o)
(3) JC(T$I7)‘3a)=_—r):L(7\‘—;)—"

laquelle satisfait aux identités :

o
(4) JC(w,J',‘A,a>=H(x,y>+xf H(z,s)3(s, 3, \, a)ds
D':L
:H(w,y)—e—)\[ H(s, y) I (s, s, N, 2)ds,
)

Je me propose de donner des dérivées premieres par
rapport a a des fonctions (1), (2), (3) certaines expres-
sions qui sont susceptibles d’étre utilisées avec profit
dans V'étude des nombres fondamentaux du noyau

H (2, y) lorsque I'on considére ces nombres comme
des fonctions de a.

2. La dérivée par rapport & a du terme Tg(a) de
rang » de la série D (), o) est

dTg(2)
da.
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On le voit facilement en calculant la partie pri'nci—
pale de [T (o + A2z) —Tg(a)] et en tenant compte :
d'un c61é, de la non-importance du nom des variables
d'intégration qui entrent dans les fonctions placées
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a
sous les signesf ; et, de l'autre, de la symétrie en
0

. S1,89, «v., S
Sty 83y ..., 55 de la fonction H( R m)-
S1, 83, <« oy Sz

Or, la série D (A, a) est une série de fonctions holo-
morphes de o pour « situé dans le domaine (S); de
plus, elle est absolument et uniformément convergente
pour 0Sa<1; car, d'une part, son terme Tg(a) est
moindre que

|A =

Ug = —'—Mﬂm
w!

oy
)
b
d’aprés le théoréme de M. Hadamard sur la valeur
absolue d’un déterminant et, d’autre part,

4
lim 22— jim 1ALy (1 -‘_>2 ~o.
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La dérivée de la série D (, 2) par rapport 4 a s’ob-
tient donc en faisant la somme des dérivées de ses diffé-
rents termes, et, par suite, sioSaS1, 0ona

T =»

. oD (h. d Tq( a

() = P (] “)-
T =0 N

Nous pouvons écrire aussi 'égalité (5) sous la
forme
dlogD(A,a)

(5 bis) 5a — 13 (a,a, N, ).
3. La formule
dD<T‘hThm7xq X,a\) zy, z Zg, 2
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s'établira d’une fagon analogue a la formule (5).
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4. Enfin, dérivons par rapport i « les deux membres
de la premiére égalité (4), nous obtenons

0X(z, ), h a)
oz
o
=AH(z,a) I (a,y, ], a)—+—7\f H(x,s)d—wd&
)

Jx

La méthode de Fredholm pour la résolution de I'équa-
tion intégrale linéaire de deuxiéme espéce permet de
déduire de cette égalité la suivante :

03 (x, y, A a)

o =)x“(1‘,d)3€(d,]’,k,&)

*
+)\f I (2,5, h,a) H(s, ) FC(a, ),k a)ds
0

soit, en vertu de la seconde égalité (4),

I (x. ¥,k 2)
(24

(7) =2 (x,a, N, 2) I (a, ), X, 2).

Les égalités (3), (5 bis), (6) et (7) sont les égalités
que nous avions en vue.



