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[M35h8]
NOTE
SUR LE DEUXIEME CONCOURS DES « NOUVELLES ANNALES »
POUR 1898;

Par M. GALLUCCI.

Le deuxiéme concours des Nouvelles Annales pour
1897 a déja produit un intéressant Mémoire de M. Du-
porcq, ou sont données des démonstrations fort élé-
gantes des théorémes proposés.

M’étant occupé du méme sujet, je 'ai traité par une
autre méthode, qui permct d’énoncer plusieurs théo-
rémes nouveaux sur les cubiques équilatéres et sur la
cubique générale. Le point de départ est la considéra-
tion des hyperboloides équilatéres qui contiennent la
cubique générale, et, par cetie voie, j'ai réussi a com-
pléter certains résultats de Reye, exposés dans le Mé-
moire : Der gegenwartige stand unserer Kenntnisse
in der Theorie der Raumcurven dritter Ordnung
(LFestschrift der TWiss. Gesell., su Hamburg, 1890).

Mon Travail a été publié dans les Rendiconti de
I'’Académie royale de Naples (mai 1898); les résultats
principaux sont les suivants :

1° Reye a démontré que I'on peut inscrire oo? té-
tratdres orthocentriques dans la cubique générale; les
orthocentres sont sur une corde s de la cubique; on
peut ajouter ce théoréme :

Par deux points E, F d’une cubique quelconque k?
on ne peut, en genéral, faire passer une sphére qui
coupe h? aux sommets d’un tétraédre orthocentrigue,
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mais si l'on peut faire passer une de ces sphéres, on
en peut faire passer w'; les tétraédres que Uon 0b-
tien! sont tous circonscrits a une parabole gauche
orthogonale gui a pour directrice la corde s de k3;
les droites B, F appartiennent & une surface réglée du
qualtriéme ordre.

2° A un tétraédre quelconque ABCD, on peut cir-
conscrite o' cubiques gauches équilatéres qui appar-
tiennent & 'hyperboloide des hauteurs du tétraédre,
de maniére que, pour chaque point de cet hyperbo-
loide passe une seule de ces cubiques.

Un corollaire immédiat de ce théoréme est la pro-
priété suivante, dont je propose la démonstration di-
recte aux lecteurs des Vouvelles Annales :

8i, dans un pentagone gauche Ay Ay Ay A Ay le
sommet A, se trouve sur U'hyperboloide des hauteurs
du tétraédre Ay A3 A A, le sommet A, se trouvera
sur Uhyperboloide des hauteurs de AyA;A Ay, le
sommet Ay sur [hyperboloide des hauteurs de
AjALALA;. ...

30 8i H? est un hyperboloide passant par une cu-
bique gauche équilatére k*, il existe o tétraédres T
inscrits a la cubique et dont Uhyperboloide des hau-
teurs est H2; les sphéres circonscrites aux tétraédres T
coupent la cubique aux deux mémes points E, F.

4° S E, I sont deux points quelconques d’une cu-
bigue gauche équilatére, les o sphéres passant par
E, F coupent la cubique aux sommets de ? tétraédresT
qui ont un méme hyperboloide des hauteurs H2. Les
Sfaces des tétraédres T sont les plans osculateurs d’une
infinité de paraboles gauches orthogonales.



