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METIODE ELEMENTAIRE POUR TROUVER L’EQUATION
DE LA DEVELOPPEE DE L’ELLIPSE;

Par MM. LIGNIERES er Cuarces DE TRENQUELLEON.

Lieu des points d’ou l'on ne peut mener que
trois normales a U'ellipse.

Ir* Méthode. — Les pieds des normales menées par le
point («, 6) sont donnés par I'intersection de Pellipse

(1) ay’+ B xr—=a*b’,
et de ’hyperbole
(2) s_y=%(a—.r).

Les lignes du second degré passant par les points d’in-
tersection des courbes (1) et (2) ont pour équation gé-



(8 )

nérale
a’y'+actzy + bt — haday + ) b 6x — a?l? = o;
cette équation représentera deux droites, si I'on a

t’aﬂl‘—}—(a’a’—l— b:gz_. c‘)).’—-}-—én’b": o,
ou

s
4a* b? <§> + (a’a® + 538 — ¢*) (l)‘)—l— ctef = o,

ct a chaque systéme de deux droites correspond une va-
leur réelle de A.

§’il 0’y a que trois normales, les courbes (1) et (2)
n’ont que trois points communs, et il n’ya que deux sys-
témes de droites ; et, par suite, I’équation en A, ainsi que

1é . I .
équation en =, ont deux racines égales ; on a done

(@*a® + 0263 — ) + 27.42b’c' 2?6 = o,

d'ot

(3) war o b6 3 (0 a5 (o) = o
ct par suite

(4) (@) 4 (B8]} = ()7 (%),

équation qu’on peut écrire ainsi

ce qui est 'équation connue de la développée de I'ellipse.

II° Méthode. — Je prendsl'équation de la normale a
I'ellipse a®y* + b*x* — a’b* = o, en fonction du coeffi-

(*) En valeurs réelles de « et € les équations (3) et (4) admettent les
mémes solutions. G.



(87)

cient angulaire
ctm

Va4 b’m’.

Cette équation peut s’écrire

y:m.ti’

(1) (y —mz)(a’+ b*m*)— c¢*m* = o.

En général, I'équation (1) donne pour m quatre va-
leurs : elle n’aura que trois racines distinctes, lorsqu’elle
aura une racine commune avec I'équation formée en éga-
lant a o la dérivée de son premier membre par rapport
& m; cette équation dérivée est

(2) —z(y — mz)(a*+ b*m*) + (y —mx) b*m —c'm = o.

Les équations (1) et (2) doivent avoir une racine com-
mune. Multiplions 'équation (1) par x et 'équation (2)
par (y — mx) et ajoutons, il vient

4
(y-—mx)“=c,,—{a
d’ou 'on tire
3 c_‘;
_VE
m = —-—x————’

Si je change, dans cette valeur de m, xeny, ) enx, a

. . 1
enbetb en a, j'aurai la valeur de —(%); donc

3tz
T — ey
1 a?

m Y

Multipliant ces deux derniéres équations membre a

(*) Paree que Péquation (1) conserve les mémes solutions lorsqu’on y

I ~
change xeny,»en x,aen b, b ena,etmen w G.



(88)

mcmbre, il vient

Ve'r ’Z‘___y S/ ety
Ve T 7;7=\/;F’

. .. 3/t
ou bien, cn divisant les deux membres par \/ 4

atb? ’

C’est 'équation connue de la développée de Vellipse.




