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COMPLEMENT AU MEMOIRE

SUR LA

THEORIE DES COURBES GEODESIQUES ),

Par M. W. ANISSIMOFF.

Notre classification des surfaces réelles en deux classes, adoptée au
Mémoire ci-mentionné, n’est pas absolue. En coordonnées symé-
triques x, y une intégrale premitre

(1) S(z, ¥, y')=const.

des géodésiques d’une surface est dite de la premicre classe si, au
moyen de la transformation x=u + v, y=u —1v, les coordon-
nées u, ¢ étant réelles, et par la séparation des nombres réels des
imaginaires f/(z, y, ¥’ )=M(u, ¢, ¢') + (N(u, ¢, ¢") nous n’obtenons
qu’une intégrale premiere
- M(u, ¢, ¢')= const.
3 ¥y ) ’ N:ZCP(M),
N (u, v, ¢')= const.,
et lIa méme intégrale (1) est dite de la deuxiéme classe, si les deux

intégrales
)
M(u, ¢, ¢')= const.,

N o (M),

N(u, ¢, ¢')==const.,

sont indépendantes 'une de I'autre. Bn ce dernier cas, I'intégrale géné-
rale des géodésiques s’obtient sans quadratures.

(1) dnnales de U’ Ecole Normale, octobre-novembre 1gor.
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A propos de ces intégrales, M. 1. Egoroff, privat-docent & 'Univer-
sité de Moscou, a démontré le théorbme suivant :

Pour chaque surface réelle, il existe toujours en coordonnées syme-

triques une intégrale premicre de la deuricme classe de ses géodésiques.

En effet, supposons que les deux intégrales indépendantes

Jile, vy vy )y =M, (w, ¢, ")t Ny (e, 0y 7)o const,
sont de la premitre classe; nous aurons
N=g (M), Ny (M),
Formons P'expression M+ (M, = F(a, y, ¥"). L'équation

F(a,y, v') = const.

sera une intégrale de la deuxitme classe, paree qu'il ne pent exister
une liaison M, == (M), les intégrales /== const. et /, = const. étant,
par hypothtse, indépendantes.

Ce théoreme important forme un complément essentiel aux résultats

de la méthode d’intégration des équations différentielles au moyen des
variables complexes.



