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SUR LES FONCTIONS ALGEBROIDES
ET LEURS DERIVEES.

ETUDE DES DEFAUTS ABSOLUS
ET DES DEFAUTS RELATIFS

Par M. Kixe-Lar HIONG.

Les fonctions algébroides ont ¢té d’abord ¢tudices par G. Remoundos au
moyen d’'une méthode de E. Borel (*); M. H. L. Selberg et G. Valiron y ont
ensuite étendu la méthode de la moyenne logarithmique et ont obtenu par des
voies différentes une inégalite fondamentale analogue a celle de M. R. Nevanlinna
pour les fonctions méromorphes (). En ce qui concerne la dérivée o' d'une
algébroide u, M. E. Ullrich a donné une double inégalité qui limite T(r, u") et
en a tiré des conséquences intéressantes (*), Mais dans cette inégalité, n'entrent

. . -/ 1 . . ., P
en jeu que N(r, w') et N(7», =) comme indices de densité relatifs & «'. Dans
. 74

le présent Mémoire, nous ¢tablissons une inégalité qui limite T(r, «) et dans
laquelle interviennent un nombre quelconque d'indices de densité relatifs i
la fonction considérée et un nombre quelconque d'indices de densité relatifs
aune quelconque de ses dérivées. Elle est analogue a 'inégalité fondamentale
de M. H. Milloux pour les fonctions méromorphes (*), et elle nous permet,
comme dans son cas, de faire une étude des défauts absolus et des défauts

relatifs (%).

(1) Remounvos, Lixtensions aux fonctions algébroides multiformes du théoréme de M. Picard et
de ses généralisations (Mém. Sc. Math., fase. 23, 1927).

(2) SELBERG, Uber die IWertverteilung der algebroiden funktionen (Math. Z., t. 31, 1930); VALIRON,
Sur les fonctions algébroides méromorphes du second degré (C. R. Acad. Sc., t, 189, 1929) et Sur
la dérivée des fonctions awlgébroides (Bull. Soc. Muath. Fr., t. 59, 1931).

(*) Urwrien, Uber den Einfluss der Verzweigtheit einer .Algebroide aul” ihre wertverteiluny
(/. reine angew Math., 1. 167, 1931). Il a démontré en outre ce qu’il appelle le Verzweigungssalz.

(*) MiLvoux, Les dérivées des fonctions méromorphes (Ann. Ec. Norm. Sup., t. 63, 1916.

(%) Une partic de ces résultats a 6t¢ communiquée a PAcadémie des Scicnces de Paris (€ R. Acad.

~Sc., t. 242, 1956, p. 3032).
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I. — Inégalités fondamentales.

1. Soit u une fonction algébroide i v branches définie par I'équation
(1) "fJ(LZ)EA\,II’—i—A\,”1u"”1+...+ Ay=o,
les coefficients A;(j=o, 1, ...,v) ¢tant des fonctions holomorphes de @

pour [z | < R_Zo et ne slannulant pas simultanément.
Désignons par w.(k=1, ..., v)les v branches de I'algébroide. De Iidentité

Bl/ szl _—
r ) i L 2 L —LL]L i L, — A,
(2) I I Il — =1 fi==1
Up— Ay,
h=1 k=1 ’
Uy

k=1

1
(g — ) (et — ey ) (b — @pgr )+ - (O — u,,),

nous déduisons la sulvante :
/I

A7 1N ),
= : > Hp= — gy —— e s
ba)b(as). . . b(ap) ]l—_[ Hi, avee i wy Zl B wup— a,
k=1

h=1

En posant @ = re® et en intéﬂ'rant, il vient

> T

‘ I : i [ ——l——
(3) Pg—ﬂfo tog ] (e )'d‘°+-* f Fan |
SE PATIAY. LT G| e
=X e *_zﬁfo T
—1 =t

Appliquons la formule de Jensen au premier membre; en désignant respec-
tivement par G, et C;\,h, le premier coefficient non nul du développement de A,

et celui de 4(ay), il s"éerit
»

P
1 1
plog]Cx|+pN<r, A—V>+Zlogicx,;l]—2N<r, W>

h=1 h=1

Pour le second membre de (3), on a

4) 2‘ f log | He|dp = -1 f Z]og
-+ vz m(: u—-ah>+\ ZIO | By | + K,

h=1 h=1 k=1

- 42




SUR LES FONCTIONS ALGEBROIDES ET LEURS DERIVEES. 441

,l
K étant une valeur numérique; et, en posant szrl(uk— a,),

h=1
2T +
~ 1
D —_ log
(3) Mfo g

Pour minorer cette intégrale, considérons 'identité

2T

I I o
in dy — — “ log | Fi | dy;

en désignant par a le plus grand des
de z telles que |u(z)| > 24,

a,

. on en déduit, pour toutes les valeurs

| unlp < o» | F|
et

‘fm1+| | d Pf log | ue | do + 2 log g | d
pP— oglup|dy = -— og | uy cp—l——f og | uy | do
2Ty 2T e 2T g >2a

27T
. + 1 +
<ploga—+ 2ploga + ;{f log | F; | do,
: 0

par conséquent
am Y
! oo | T L
© = XeemiaesLf
k=1
En tenant compte de tous ces résultats, on obtient alors
I 2T i + I \,
Pz_’lT[ ;logwk[dcp—l—pN(r, K)
=1
1 w2 + |1 . 1 . 174
<gz[ Tl e BN (g e B )
k=1 h=1 h=1

ou o désigne une constante ne dépendant que de v, des a, et du comportement
de A, et des {(a;,) a 'origine. Cette inégalité s’ écrit

p 1 1m0 1l a . 1 ’; v
@ T w<g [ El°gu_'kld‘“,zw"’up—mh))*”}um(”u—ah)“'
1 =1 h=1

Considérons le premier terme du second membre et soit

27

Zlgg || do—vp lgga— 2vp loga.
k=1

(8) b (v') =B,V + By_;u"1+4.. .+ By=o,

I'équation qui définit I'algébroide dérivée u' et qu'on obtient en éliminant u
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entre (1) et b 4 «'=o0: on peul écrire
dy = - / Z IO\
! [_)-
Y
v

En vertu de la formule de Jensen, on a

. (N N, T
o I()("L"'_M<"I=.,> N("’%@.))’

rats poe . . ’ B~
ou €, designe le premier coefficient non nal du développement de —— autour
5 < 3 y-!)I (“)

{ w - 1
- log
(Q ) 2T [ 2 2 1
1

dry -1 [ ‘ Io Ly duy

B,
$i(o0)

do —+vm(r, ).

W 2T

B,
Fi(0)

1
9,
T, R

log

de Porigine; il vient done

dy=yT(r,u)—N (/’,
\ T

I ~
tb,(())) -+ log | G5 |

2T

I K
) 1 ) +
(10) e Zlog
0 1
Portons ceci dans (7); nous obtenons I'inégalité

ypT(r,u)<<vyT(r, 1/)+ZN< m)—N<r7 @ ) )—|—0(r),

avec

log | G; .
II——{I/,/>+ Og[(,‘,.I—O—O'

Ya
Q(r) :va </',

h=1

Pour majorer Q(r), appliquons a m(r ) Iincégalité relative a la dérivée

U — a
logarithmique de u,

(r1) mr f('T\<0'—'~i”>]>5g£ +12log ¢ +10]ggT(l w) (%)
‘ ’ u) ‘ r St—r ’

pour | x| =r <t <R, o é¢tant une constante qui ne dépend que de v et du com-
portement des A; a I'origine. D'aprés la définition de T(r, «), on a

T(r,u—a)<<T(r,u)+ %lgg](/,[—l—log,’z

et par suite

u' o + 1 t
m\r, —— <o/¢+o]og,—.+m]ogt_

-
+10logT (¢ u
w— a, r g T(& w),

ox ne dépendant que de a a part . La majoration se fait immédiatement et I'on
a ce résultat

(%) Poir VaLrox, loc. cit.
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Tukorime I. — Soit u(x) une fonction algébroide méromorphe pour |x| < R ~x,
définie par I’équation (1) et soient p nombres a,(h==1, ..., p) finis et distincts.
On a pour | x| =r <t <R, Uinégalité

Va
(12) wp T (r, u)<<vT(r,d) —I—2N<I’, W://—)) —N <7‘, T 20)

h=1

>+S(1’, ),

avec

S(r, u) =0, + 3vpﬁog; +12vplog —l—lovp]c;LgT(t, u),

t—r

ou o, est une constante dépendant, a part v et p, seulement de a) et des conditions
a Dorigine des fonctions A; et Y(a,).

2. Maintenant, soient b;(¢=1....,q) ¢ nombres distinets, finis ou non,
mais différents de zéro; prenons le second théoreme fondamental de Valiron :

P
(13) v(p—2v)T(r, zc)<2N<i',:b—(z73>+S(r, w),

h=1

avec

)
ylogT (6, u) ()

+ o1 [4
. — ” A
S(r, u/)h_a—i—alo;; —+ r)logl__ -~

et appliquons-la 4 /() pour ces nombres et zéro; on a

7
(14) v(g+1—2v)T(r, o) <ZN</‘7 m>—e—N<r,

41 (o)

De (12) et (14) on déduit I'inégalité

»
vp(g+1—2v)T(r, u)<<(¢g+1— 211)2N<r, L_IJ—(—I&;_)>

=1 ' '

7
I : 1
+2N<"7 ‘-Pl(bt)> - ([1_ QV)N <I’, L"J[(O)> +QI(")5

i=1
Q(r)=(qg+1—2v)S(r, u)+S(r, «').

Pour majorer Q,(7), nous avons a transformer S(r, «'), ¢’est-a-dire & exprimer
+
logT(t, ') en fonction de u. On a

!
m(r,u')y<<m(r,u) -+ m(r, %>,

(7) Dans la suite nous désignerons par «, 3, v et ¢ des constantes qui ne seront pas nécessairement
partout les mémes.



444 KING-LAI HIONG.

et comme on sait que B, est égal au produit de A par le discriminant J(x) et
que

N<r, }) <2v(v—1)T(r,u)+o

(o ne dépendant que du comportement a 'origine des A;), on a

(15) N(r, BLV><N<r,A—;J><2N<r,A >+2v(v—1)T(r,u)+o‘,
par suite

!
(16) : T(t, ') <<2vT(t, u)—i—m([, %) +a.

Pour r < ¢t < #'< R, on trouve

!

/locrm< ><a’—|—log + log ——— — ¢ _|_10ch( , u)

L 1 ' . .
et en prenant ¢'=1¢+ (¢ —r), il vient

S(r, u') <a+algg—; +Blogt,i - —0—]'lggT(t’, w).

Alors on arrive facilement au théoréme suivant :

TutoriME II. — Soit u(x) une fonction algébroide méromorphe pour | x| <R Zw
définie par (1); sotent ensuite a,(h=1, ..., p) p nombres finis et distincts et
bi(i=1, ..., q) q nombres distincts finis ou non mais différents de zéro. On a

pour |x| =r <t R 1'inégalité

(17) vyp(g+r1—av)T(r,u)<<(g+1— 211)31 N<r, >+ZN<I‘, RT3 )

—(q—zv)N( >—|—Si(r, u),

S, (r, u) étant une expression de la forme

+ I + 12
Si(r, u):c—i—alog; -+ {log _r—|—ylogT(t, u),

t

o a, (3 et y sont des nombres ne dépendant que de v, p et q, tandis que ¢ dépend, a
part ¥y, pet q, seulement des ay, b; et du comportement a l'origine des fonctions A;,

By, d(an) et 4 (bi).
On peut voir comme dans le cas des fonctions méromorphes que si [’ordre

est fini, on a S,(r, u) = O<

1 R . .
T r> et 5’1l est infini, on a

Si(r, u)<O<lo _I_r>+0[l;)gT(,~7 u)]

SR
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en excluant éventuellement une suite d’intervalles dans lesquels la variation de
est finie.

I
R—r

3. Dans ce qui précéde faisons varier ¢ de 1 & ¢+ 1 et supposons b, = o;
en tenant compte de (15), on a de suite le corollaire.

Tutorime 1. — u(x) étant défini comme précédemment, sotent a,(h=1, ..., p)
etb(i=r1, ..., q) deux groupes de nombres finis (b;5~ o) et distincts entre eux
dans chaque groupe. On a, pour r <R,

(1) s[pg—2(p =06 =0T 0 <281, <)

BN i) BN (o

h=1

I
— (g +1—2v)N( r, 7/—— )+ S, (7, u).

4. CAs OU u EST UNE FONCTION ALGEBROIDE DU TYPE GENERAL. — On appelle ainsi une
algébroide u définie par I'équation (1) dont les coefficients A; ne sont liés par
aucune relation linéaire homogene a coefficients constants. Pour une telle alge-
broide, M. H. Cartan a établi (*) I'inégalité suivante qui est plus précise que

celle de Valiron,
q

(19) W=y =0T ) <IN (1 )+ S0,
h=1

_r
"l"((‘h)

ou pour N, ( " 5lan )>> chaque zéro de Y (a,) est compté avec son ordre de mul-
tiplicité A si A < v et v fois seulement si A >~ v. En utilisant cette inégalité au
lieu de celle de Valiron, on déduit de (12) une inégalité plus précise que (17)
et 'on a le théoréme :

Tatorime II'. — Soit u une fonction algébroide du type général qui est définie
par une équation de forme (1) et qui est méromorphe pour |x| <R o ; soient
ensuite a,(h=1, ..., p) p nombres finis distincts entre eux et b(i=1, ..., q)
q nombres (finis ou non) distincts entre eux et différents de zéros. On a, pour

|z |=r <t <R, Uinégalité
p
(o) plg =T <= I (g >)+2N< )
—(q— v—f—I)N(r, W) + Sy (r, u),

b, (u') et S, (r, u) ayant les mémes significations que dans le théoréme II.

(8) H. Carran, Sur les zéros des combinaisons linéaires de p fonctions holomorphes données
(Mathématica, Cluj, t. 7, 1933).

Ann. Ec. Norm., (3), LXXIII. — Fasc. 4. _ 56
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5. GengraLsaTion. — Au liea de Ta premiére dérivée, on peut considérer la
dérivée d'un ordre quelconque o0 En procédant comme au n® 1, on arrive a
inégalite

o
2T

(21) wpT(r,u) < — f \1 180

- N( (ren) )—t—Zm y u—u/t>+ o
Soit

(22) Di(u) =L, [ ]+ L, e+ .+ Li=o0

I'équation définissant I'algébroide w5 on a

27

1 : + I I ; L,
— log| —| = — log N do 4+ vym(r, u?
277]0 Z 2l a7, ), Pldioy| T (rr, )

et on trouve

(23) 2‘ |0*
)IL

wll

= 0) L ol OO
’_..J](l 7 <1, L!J/(O)>+|Oblc)\ [

Pour majorer m<r,
° u — ay

>, on peut éerire

ulh u u

w—a, u—a, v oyl

et appliquer I'inégalité (12).
On obtient ainsi I'inégalité
YA
(12") vpT(ryw)<<vyT(r, u”) —|—ZN<1', 'L(Ia;l ) — N (r, ! ) + S(r, u).

h=1

Ensuite a l'aide de I'inégalit¢ de Valiron, on parvient a établir 'inégalité
fondamentale

P q
/ s 9y . — 9y n ,__I____ NEN ~_I_
(16)  vp(g+1—o9)T (s w) < (g1 2>§N('»¢(ah>>+%“<”¢z<bi>>

—((_]—fw)N<r, >—|—Sl(r, w).

_r
Y (o)

On peut ¢galement obtenir une inégalité de la méme forme que (17). A partir
de (15), on t,rouvc

(24) \< L> = ‘2!“(’7 N ) (= 1)y(v— )T (r, u) -+ 7.
Au moyen de ce résultat, on déduit de (12') 'inégalité

(17) v[pg—2(v—1)(p+2t—1)](Tr,u) <2‘N<r,A—£—>

_(?+1 2v)N<r,¢( )>+Sl(r‘, u).
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Linfin dans le cas o« est une algébroide du type général, l'emploi de F'iné-
galité fondamentale de M. H. Cartan permet de démontrer I'inégalité

(1y") vplyg =) 'v“)<(’/—")2.\<” a)) 2. ("’u,(1)>

- ((1'_‘ v +I)N<”7

qui est plus précise que (167).

I
W> +S/(r, w),

II. — Etude des défauts de la dérivée d’une algébroide.

6. Considérons une algébroide u(a) méromorphe dans tout le plan (*) et
définie par une équation de laforme (1) et supposons que sa dérivée o' () est
définie par une équation de la forme (8). Appelons défaut absolu ot défaut
relatif d'ane valeur « pour o/ (x) les quantités

I
N <1‘ ————>
" (@)

N (r —
. ’ ‘.IJ] (a)> T
1— lim T, ) et 1 — lim ST )
respectivement; nous les désignons respectivement parc,(a) et 2 ().

On a évidemment 0 =¢,(«) =1 et ¢.(«) <_1. Dans un cas trés étendu, celui

des algébroides dépourvues d’ intervalles extraordinaires, il est facile d’obtenir

u/ \
m|r, —)

T tend vers

une borne inférieure de ¢ (). En effet dans ce cas le rapport

zéro pour r — oo, et il résulte de I'inégalité (16) que

(25) T(r, «) .
lim T(r, )421.
D’ou
N<r LI N r,—l >
T ’¢1(°‘)> T ( G ()
lim vT(r, u) = 2vlim VT (ry )
et par suite, on a
(26) 0 (a) > (1— 2v) + 2v 0z (a).

Donc dans le cas considéré tout défaut relatif est au moins égal & — (2v —1).

7. ETubE DES DEFAUTS ABSOLUS. — Supposons que ¢’ admet b,(i=1, ..., 2)
comme valeurs déficientes et désignons par ¢, la somme de leurs défauts
absolus. Par définition

q

) <v[g— . lime=o.
(27) §N<",¢1(bi)> W[g— 98, +¢T(r, u), ryx;nme 0
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Prenons I'inégalité fondamentale

»
v(p—2v)T(r, u) <§N<r’-ﬂla_h)-> — N<r,m> -+ S(r, uw)

et appliquons-la 4 u’ pour les valeurs o, « et b;; il vient

(28) v[g—2(>—1)]T(r, ”')<N< " (o0 )> (WTE‘ES)

+2N< T (b)>+S(r, '),

S se précise facilement et peut étre négligé devant T(r, «) sauf pour une suite
d’'intervalles de longueur totale finie. Comme

N<r,m> < 2N<r,i—v> “+2v(v—1) T(r, u)‘—l—c
et

r— v[1—d o T(r,
N(r gy ) < Ui o) 1T ),

I'inégalité (28) donne
(29) v[0,—a2(v—1)|T(r,«')—N <r, m) <2v[v—3d(w0)]|T(r, u)+o[T(r, )]
“sauf pour une suite d’intervalles éventuels.

Distinguons deux cas :

1° 0. > 9y —1. L'inégalité (2 eut 8’ écrire’
a 9

(30) [8;——2(7)—1)][ T (r, u)—"I(r,q)( )>]<2v[v——8(oo)]T(r, w)+o[T(r, u)].

D’aprés (12), vI(r, ') —N <r, _Lliz_0)> est supérieur 4

ypT(r, u)— ZN(r,"p(a )>—S(r, w)

h=1

et a fortiori &
(31) vpT(r,u)—v[p— 0+ e]T(r, u) —S(r, u)=v(d —¢) T(r, u) —S(r, u).
il s’ensuit que
vo[o,—2(v—1)]T(r, u) <2v[v—3(0)]T(r, )+ o[T(r, u)].
En divisant par T(r, u) et en faisant tendre r vers l'infini, on obtient

I'inégalité :
o[o,—a(v—r1)]ZL2[v—0d(c0)]
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¢t U'on peut énoncer le théoréme :

TutoriME 1V. — Soit u une algébroide a v branches et méromorphe dans tout le
plan; on suppose qu'elle admet des valeurs déficientes finies avec ¢ comme somme
de leurs défauts et U'on désigne par ¢(x) le défaut de U'infini, qui peut étre nul. St
u' admet des valeurs finies non nulles comme valeurs déficientes et si la somme S,
de leurs défauts absolus est > 2v —1, on a

(32) o[9, —2(v—1)|=2[v —d(x)]
En particulier si 6(w) =1, on a

2(v—r1)
0

0,2 (v—1)+
Comme I'on suppose ¢, > 2v —1, on a nécessairement ¢ < 2(v —1).
D’ou le corollaire :

CoroLLAIRE. — On conserve la premiére partie de I’ énoncé précédent et la signi-
fication de ¢,. St 3(0) =1, on a ou bien c < 2(v—1) ou bien 8, = 2v — 1.

2 ¢,=Z2v—r1. Dans ce cas, introduisons un nombre X tel que o <A1, et

¢erivons
N{r —— =N — I— r _r .
(ne@ )= (g~ =N ()
L’inégalité (29)
(33) w8, —a(v— 1) — (1— A) (1 — 8,(0))] T(r, u) — AN <rﬁo—)>

<a2v[v—0(0)]T(r, u)+o[T(r, «)].
Déterminons A tel que

0,—2(v—1)— (1—A)(1—0,(0))=1;

on trouve
(34) - 0, -+ 8;%225 2V A1
Pour que A 1, il faut que
0, 0,(0) — 2y 410, (0), c’est-a-dire 0, =< 2v—1,

ce qui est vérifié d’aprés hypothese.
Si done ¢,+¢,(0) >2v—r1, on a 0 <A1 et pour cette valeur A donnée
par (34), 'inégalité (33) s’écrit

< T .ot I 3 T(r T (
(33) K[vl(/, 1¢)—N<r,m>:|<zv[v—o(oo)] L(ryu)+o[T(r, u)].

Minorons alors le crochet au moyen de (12), il vient

vAOT (r, u) <<2v[v—0(w0)]T(r, u)+o[T(r, u)]
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et 'on trouve
3 Za[v— 3(0)],
ou
3[ 0, + 0, (0) —2v+1]=L2[v—0d(w0)]0d;(0).

Donc on a le théoréme :

TukoriMe V. — Etant donné une algébroide u comme dans le théoréme 11 avec
les mémes significations pour ¢ et S(), on suppose que u' admet zéro et d’autres
valeurs finies comme valeurs déficientes; on désigne par ¢, (o) le défaut absolu
de zéro et par 2, la somme des défauts de ces autres valeurs. Si ¢, 2v—1
ets,+¢,(0)>2v—1,0na

(36) 0[0, +0,(0) —av+1]=L2[v—0(x)]d, (o).

Si en particulier, ¢(0)=1, on a

5 _2(v—1)

A

IN

a condition que &,(0)>o0,8,+¢,(0)>2v—1 et ¢, 2v—1. Mais dans le
cas ou ¢, >2v—1, on a en vertu du corollaire précédent < 2(v—1). Done
on ale

CoroLLAIRE. — On conserve la premiére partie de ’énoncé du théoréme préce-
dent; st 6(ow) =1, l'une des trois circonstances suivantes se¢ présente nécessaire-
ment : ou bien ¢, (0) =0, ou bien ¢, 43, (0)=2v—1, ou bien 5 < 2(v—1)
st 8, > 2v —1 et dans le cas contraire

q(v—x)’ avec }:65,+62,(0)~2v+1
7\ 6;(0)

5= ).

8. Erupe nes piravts RELATIFS. — Prenons d’abord inégalité (17) et majorons
les deux sommes au moyen de

YA
EN (\I',W) <vy[p—0 +e|T(r u), lime = o,

"> %

q ) .

N [ I - N .
N{r,——— — o+ | T(r, u), lime' =o;

2‘ (l’%(bi)) <v|¢q 1T(r, w) l};n:;s o

il vient, pour g>>av,
[0(q+1—2v)+0.]T(r, u)<<qgT(r, u)+o[T(r, u)]

Divisons les deux membres par T(r, «) et faisons tendre 7 vers inlini en
dehors des intervalles extraordinaires, on obtient

0(q -+ 1—2v) + 0. < q.

(9) Ceci complete un point de I'énoncé donné dans la Note citée (5).
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D’ou le théoréme :

Tutorime VL2 — Etant donné une algébroide comme précédemment, on sup-
pose quelle admet des valeurs déficientes finies avec ¢ comme somme de leurs
défauts. St u' admet comme valeurs déficientes q valeurs (finies ou non) diffeé-
rentes de zéro, la somme S, de leurs défauts relatifs vérifie pour q >~ 2v{'inégalité

(37) 0, q—(q-+1—"2v)0.

On peut faire intervenir particuliérement le défaut de I'infini ¢ () pour w.
Considérons I'inégalité (18), on trouve pour g >~ 2v —1,

v[o(g+2—2v)—a(v—r1)+0,]T(r, u)<<av[1—0d(2)]T(r, u)
+vqT(r, u) +o[T(r, u)]

en excluant éventuellement une suite d'intervalles de longueur totale finie.
De cette inégalité résulte la suivante :

(g+2—2v)0—2(y—1)+0,=Z2v[1—0(00)]+q,
ce qui donne

O ZLaf1—0(w)|—(g+2—2v)d+qg—+2(v-—r1).

Tukorive VII. — u et ¢ étant définis comme dans le théoréme précédent, on
suppose que Uinfini ait un défaut désigné par c(»). St u' admet q valeurs défi-
cientes relatives finies et différentes de zéro, la somme <, de leurs défauts relatifs
vérifie pour q >~ 2v —1, 'inégalité

(38) 0 Z2v—+.qg—(¢g-+2—2v)0—20(x).

9. Dans le cas ot u est du type général, Uemploi des inégalités plus précises
(19) et (20) permet d'obtenir des résultats meilleurs.

On peut faire une ¢tude analogue en ce qui concerne une dérivée d'ordre
quelconque u®.




